SELECTIVIDAD 2003 – SEPTIEMBRE 

OPCIÓN A – EJERCICIO 2
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  la función definida por 
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(a) [1 punto] ¿En que punto de la gráfica de f la recta tangente a ésta pasa por el origen de coordenadas? Halla la ecuación de dicha recta tangente.

(b) [1'5 puntos] Calcula el área del recinto acotado que está limitado por la gráfica de f, la recta tangente obtenida y el eje de ordenadas.

Solución

(a) Consideremos que el punto de tangencia sea 
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. Teniendo en cuenta la interpretación geométrica de la derivada: la derivada de una función en un punto es igual a la pendiente de la recta tangente en dicho punto y la ecuación de la tangente nos vendría dada por:     
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Teniendo en cuenta que la derivada de nuestra función es 


[image: image5.wmf]333

11

()'()'()

33

xxa

fxefxefae

=Þ=×Þ=×


la recta tangente en el punto P  nos queda de la forma  
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Como nos dicen que la recta tangente pasa por el origen de coordenadas (0,0) tenemos que dicho punto tendrá que verificar la ecuación de la tangente. Entonces:
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Por tanto, el punto de la gráfica de f donde la recta tangente a ésta pasa por el origen de coordenadas es el punto 
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 y la ecuación de la recta tangente nos vendrá dada por
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(b) La gráfica de 
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 es la misma que la exponencial 
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, pero un poco más abierta (al dividir el original por 3, la gráfica se aleja del eje OY) 

El recinto pedido limitado por la gráfica de 
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,  la tangente 
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 y  el eje de ordenadas nos viene dado por la zona sombreada en verde en la siguiente gráfica: 
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El área de dicho recinto nos vendrá dado por 
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