SELECTIVIDAD 2003 – JUNIO 

OPCIÓN B – EJERCICIO 3


Ejercicio 3. Sean  
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 las columnas primera, segunda y tercera, respectivamente, de una matriz cuadrada de orden 3 cuyo determinante vale 5. Calcula, indicando las propiedades que utilices:

(a) [0’5 puntos] El determinante de 
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.

(b) [1’5 puntos] El determinante de 
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(c) [0’5 puntos] El determinante de 
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(d) [1 punto] El determinante de la matriz cuadrada cuyas columnas primera, segunda y tercera son, respectivamente, 
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Solución:

(a) Teniendo en cuenta que el determinante del producto de matrices es igual al producto de los determinantes de dichas matrices, tendremos:
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, teniendo en cuenta que el determinante de A es igual a 5.

(b) Como 
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(c) La matriz 
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 será igual a 
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; aplicando la propiedad de los determinantes que nos dice ” Si los elementos de una fila (o columna) de un determinante se multiplican por un número, el determinante queda multiplicado por dicho número”.

En nuestro caso, al multiplicar la matriz A por 2, multiplicamos las tres filas o las tres columnas por dicho número, por lo que el determinante queda multiplicado tres veces por 2, es decir por 
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. Entonces:
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(d) El determinante de la matriz pedida será
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Las propiedades aplicadas son:

(1) Si los elementos de una fila (o columna) de un determinante se multiplican por un número, el determinante queda multiplicado por dicho número.

(2) El determinante de una matriz cuadrada no cambia si se sustituye una fila (o columna) por una combinación lineal de ella con las restantes filas (o columnas).

(3) Si permutamos entre sí dos filas (o columnas) de una matriz, el determinante cambia de signo, sin variar su valor absoluto.
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