Selectividad 1999 – Modelo 4

Opción B – Ejercicio 1


EJERCICIO 2.  Considera la función   
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  definida por
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Dibuja su gráfica determinando previamente los siguientes elementos: sus asíntotas, extremos locales, intervalos de crecimiento y de decrecimiento y la existencia de simetrías.

Solución

a) Asíntotas de la función:

Verticales: 
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no existen.

Horizontales:
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tenemos una asíntota horizontal, la recta de ecuación 
[image: image5.wmf].

0

=

y


Al existir asíntotas horizontales, no hay asíntotas oblicuas.

b) Simetrías:


[image: image6.wmf]Þ

-

=

+

-

=

-

+

-

=

-

)

(

1

)

(

1

)

(

2

2

x

f

x

x

x

x

x

f

  es una función impar, luego es simétrica respecto del origen.

c) Intervalos de crecimiento y de decrecimiento. Extremos locales

Estudiamos el signo de la derivada primera de la función:
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Puesto que el denominador siempre es positivo, los posibles cambios de signo están en los ceros del numerador:
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Entonces:

Si         
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  f  es estrictamente decreciente.

Si  
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   f  es estrictamente creciente.

Si           
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  f  es estrictamente decreciente.

Como en el punto 
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 la función pasa de ser estrictamente decreciente a ser estrictamente creciente, en dicho punto tendremos un mínimo. En el punto 
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 ocurre al contrario y tendremos un máximo local.

Con todo ello, la gráfica de la función sería:
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